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Matematica E — Extensivo - V. 2

Resolva
Aula 5 C A B
6.03) 1.3.4=12
5.01)a, =32
_ 1

a= 2 6.04) letras algarismos

a,=a,.q’

a,, = 32 1 225 1 =g ot t

2 9 26 .25.24 . 10.10 = 1560000

P, = (32.274"°

P1o =(25.24)5 = (295 =32 Aula 7
5.02) PA. (x—r1, x, x + 1) 7.01)C

X—fF+x+x+r=12
3x=12

x=4

PA. (4-r, 4,4+
PG.(4-r,4,6 +7r)
42=(4-r).(6+7)
16 = 24 + 4r — b6r —r?

7.02)a) 70=7.6. 51 — 49
51 5l
b) 61— 51 = 720 - 120 = 600

r+2r-8=0 ¢) 1011-100! _ 101.100! 100! _
r=-4 100! 100!

r'=2

Como a PA. cresce, r = 2. _ J,QO/!UO]—]) — 100

PG. (2, 4, 8) 1001

Produto: 2 .4 .8 = 64

5.03)D 7.03) n+ 1! — 79
(1 1,11 j o=
58 11 14
\ i o ' . (n+1).n.M=72
E uma progress@o harménica, pois os inversos |
(5,8,11, 14, ...) formam uma PA. )
nf+n-72=0
n'=38
Aula 6 M S — {8}
6.01) J J J J J 7.04) D
P e S 20.18.16.14.....6 . 4.2
C C =10.2.9.2.8.2.7.2.....3.2.2.2.1
c< c< C =10.9.8.7....3.2.1.20
M< M< — 20 10l
M M
C
C<C < Aula 8
C
MMM
M M 8ol
8.7.6=336
6.02) ouA,, = 336
==0==0
|
9 3<4 8.02) C,,, = 121 _12.11.10. 91 _ 999

3191 3.2.1. 9
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8.03)a) _ _ _ 5
5.5.5=125 e
4.3=12
b) _ _ _ ouA,, =60
T
3=3
o _ _ _
T 17
4-.3-2=24 73
d) 2 3=3
N Total: 66
4-3=12
_ 10! _10.9.81 _
3 8.04)a) C,,, = 10! = Bl _ 45
S 218l 2181
T
4-3=12 5 3
s b)C,, = 10L-)0.9.8 71 _ 190
2o T3 gZana
4-3=12 c) Cpp,— 10
=45-10
=35
Testes
Aula 5
5.01)a, = .29 =2+4.29 =25 08. Verdadeira.
16
5 5
P]O = (2—4.25)10 Sw _.l__l —I_]O
P, =32 2 2
5.02)15 5.03) PG. (x, 5x, 5%, 5%, 5%, 5°«)
01. Verdadeira. x.5% . x=12500
a,=a, + 19r
30 = -8 + 19r X = ]25200
38 = 19r 3125
r=2 x2 =4
02. Verdadeira. x =2 ,
PA. (5,8, ..., 41) a; = 5%.x =50
41=5+(n-1).3
41 =5+3n-3 5.04)13
39 = 3n 01. Correta.
n=13 PA. (21, 28, ..., 1197)
v 1197 =214+ (n=-1).7
1197 =21 +7n-7
_ (5+41).13 _ . -
s, = 0*41.13 2) = 452‘3 =299 1183 = 7n
n=169
04. Verdadeira. 02. Incorreta.
a,=a;.q a =4n+7
a,=4.10+7 =47
g =3.q 04. C]grrefa.
16 Uma seqUéncia s6 é simultaneamente PA. e PG.
1 . se for uma seqUéncia constante. Veja:
— =g
16 PA. (0, b, ) = b= 9*C
q= 4 1 2
2 PG.(a,b,c) = b?2=a.c
— 2
a,=a, .q 0+C2=O.C
3 =q, 1 2
4
a, =12 o’ + 2ac + ¢ = ac
4
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a? + c? + 2ac = 4ac
a’?—-2ac + c? =
(@a=¢)?=0
a-c=0

a=c

a+c

Como b = ,temos: b =

b=a
Assim,a = b = c.

08. Correta.

Area do 12: ¢2

’ 2
Area do 2¢9: x? = £

PG. (2, £ .
2

5.05)A
{o4+ a,=160
a,+a, =1280
o .9’ +a,.q° =160
{01 .q®+a,.q9° =1280

(=)

{ﬁ\ﬁ’%w: 160
}.\,qﬁw 1280

a,.9*+a,.9°=160
8a, + 32a, = 160
40a, = 160

a, =4

[ D Brereasin
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(4,8,16,32,64,..)
Assim, pode ser uma PG. de razéo q = 2.

5.06)PA. (1,2,3,4,5,.)r=1
a,=1+29.1=230

a+a 530 (]+30).30 = 465
2 2
465 -300 = 165

5.07)a) 19) PG. (10000 m, 9000 m, 8100 m, 7290 m,
6561 m)
2°) PA. (8000 m, 8200 m, 8400 m, 8600 m,
8800 m)
Até o 42 dia eles percorreram:
12) 10000 + 9000 + 8100 + 7290 = 34390 m
2°) 8000 + 8200 + 8400 + 8600 = 33200 m
Isso significa que o segundo ainda néo alcangou
o primeiro apés 5 dias:
12) 34390 + 6561 = 40951 m
2°) 33200 + 8800 = 42000 m
Portanto, o 2¢ alcanga o 12 apés 5 dias.

b) 1°) PG. (12000 m, 10800 m, 9720 m; 8748 m,
7873,2m, 7085,9 m; 6377,3m, 5739,6 m,
5165,6 m)
2°) PA. (8000 m, 8100 m, 8200 m, 8300 m,
8400 m, 8500 m, 8700 m, 8800 m)

Até o 82 dia, percorreram:
1¢) §, = 12000 + 10800 + 9720 + ... + 5739,6

= 68344 m

2°) S, = 8000 + 8100 + 8200 + ... 8700 =
66800 m

Percebemos assim que o 2° alcanca o 12 apés 9
dias.

Observagao: Nesse item as dificuldades apresen-
tadas estdo nos célculos da primeira seqiéncia.

5.08)15

01.Verdadeira.
PA. (56, 63, ..., 497)
497 =56 + (n-1).7
497 =56 + 7n-7
448 = 7n
n = 64

02. Verdadeira.

Sn= (G1+On)'n;n:]o
2

5

155 = (X+]+X+28).J/d

Z

31 =2x + 29
x =1

04. Verdadeira.
2
V2

V2 . (N2) = (L2 =

q= - V2

sl

2

24 =16

C|8=
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08. Verdadeira.
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04. Correta.

Aumento: (4, 2,1, l, j
2

s.=_4 =4 _gy
71

122 2 2
3 Nunca atingird 68 kg, pois néo viverd infinitos
anos.
5.09)E 08. Incorreta.
PG. (1,2, 4,8) Raios: PG. (r, rq, ro?, rg?, ...)
Soma = 15 Areas: (nr?, mr2g?, mrig*, mrigé, ...)
PA.(1T,1T+r, 1+ 2r, 1+ 3r) 9 o
Soma: T4+ T+4+r+1+42r+1+3r=15 RGZGO:W_(;‘=C12
6r=11 r
r=11 5.12)A
6 PA. (9, %, y)
5.10)PA. (a,, ..., ag, ..., a,;) =2ty
PA. (a,, ..., a, + 4r, ..., a, + 20r) 2
PG. (a,, a, + 4r, a, + 20r) 3
(@, + 4r)? = a, . (a, + 20r) PG. [X' Y Ej
9{+801r+16r2=9{+2001r 2o 3
16r2=12a,r=20 2
4r.(4r-3a,)=0
4r=0 =2ty 3
. 2 2
N (Os termos sao diferentes.)
ou4r—3a, =0 y2=—2713y
r= 39 4y? —3y-27 =0
4 y =3
Assim, a PG. é: yrs= 7
PG. (a,, a, + 3a,, a, + 15a,)
PG. (a,, 4a,, 16a
q:(4] ] ! y=3ex=2+3 =¢
2
5.11)07
01. Correta. 5.13) PA. (x, 2y, 32)
PA.(5-1r,5,5+7) 2y_x+3z
PG.(5+r,4,5-r) 2
42=(5+7rx).(5-r) 4y = x + 3z
16 =25 -2
r=3 ;= 4y —x
(PA. é crescente.) 3
PA.(2,5,8, .. PG. (x, v, 2)
a,=2+9.3=29 y?=x.z
510=(2+2~;>).1o=155 y2=x. 4y —x
2 3
02. Correta. 3y? = dyx —x’
3y2—4yx +x2=0
Nov. | Dez. | Jan. | Fev. Vamos resolver essa equagéo do 2° grau conside-
rando y como variével. Assim,a =3,b = -4xec =
Receita (P.G.) 300 | 360 | 432 | 518,4 x2.
A = (4x)?2-4.3.x2=16x2-12x2 = 4x?
Despesa (P.A.) | 350 | 405 | 460 | 515
y = 4Xi— V4x*
6
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5.17)D
y':é_X:x +2 +4 +6 +8 ..
+ aaTaVa
y = 4Xg2x 26 a=(1,3,7,13, 21, ..)
y'=2X =X Observe que a seqiénciab_ = (2,4, 6,8, ...) éuma
6 3 PA. Além disso, veja:
Como y = x, entdo: 24+4+1=7
b,+b,+1=aq,
X
y== 2+4+6+1=13
3 b,+b,+b,+1=q,
y_1 Dessa forma, a,, =b, + b, + ... + b + 1.
x 3 b]0=2+(10—1)2=2
PG. (x, vy, _ (2+20).10 _
(x, y, 2) 510_(+2) =110
Razéo: q = Y =1
x 3 a,=110+1=111
5.14)D 5.18)C
PA. (10742, 9310, 7878, ...) RAA. (20 mm, 21 mm, 22 mm, ..., 150 mm)
r=9310_ 10742 = _1432 Didmetros: (40, 42, 44, ..., 300)
r=7878-9310 = -1432 PA.r =2
5.15)C o
S, =3+7+11+...+43 (PA.) 5.19)a) 132 dia : 13
a =a +((n-1).r -
43 = é +(n-1).4 142 dia : 13 @
40 =4n-4 o
n= '|'| 152 dia : 13
s, = 3+43).11 _ 953
2
S,=1+2+4+..+128 PG. 402 dia : 13
2
q-1 2-1
B b) Cada morador colocou a seguinte quantidade de
= 5,-5,=2 enfeites:
5.16)B
PA. (x,, 2) Enfeites n2 de dias Total
_ X+z
y 5 1 40 = 40
3 38 = 114
pG. (1,1, 1 4 37 = 148
Xy x+z : : :
1=-1._] 19 . 22 = 418
yoox o xtz 20 . 21 = 420
1 .1 1 21 . 20 = 420
7 X 7 2‘2 . 1? = 41.8
'I= 'I . . .
v 2 39 . 2 = 78
40 . 1 = 40
y = 2x
2y =x+z
2 . 2%=x+7z O nimero maximo de enfeites é 420, que serdo
7 = 3x colocados pelos moradores de nimero 20 e 21.
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5.20)C 5.22)D
PA.(2,5,8,11,14,17, 20, ..., 332) r=3
PA.(7,12,17,22,27, ..., 157) r=5
0O o Ya
s fermos em comum sdo:
(17,32, 47,62, ..., 152) r=15
Eles formam uma PA. cuja razéo é o m.m.c. entre p?
as razdes dadas. P
a =a +((n-1).r P
152 =17+ (n-1).15 p'°
152 =17 4+ 15n-15 o'
]50 - ]5n 3 7 11 15 13| .9 5
n=10 PP [P |P PP |P p
5.21)PA. (x—1, %, x + 1) B
x—r+x+x+r=236 12
3x =36 3
x=12
PA.(12-1,12,12 +1) p’
PG.(12-1r,12,18 + 1) >
122=(12-1).(18 + 1) 0 1 A X
144 =216 + 12r - 18r - r?
24+ 6r-72=0 A abcissa do ponto B é dada pela soma:
P =6 S=1-p2+p'—ps+pi-p+p?2-p
N Note que (1, —p?, p*, ..., =p'*) € uma PG. de razéo -
p?. Logo,
(PA. crescente) .
Os numeros sdo: PA. (6, 12, 18) 5= G-(d"-1)
q-1
g 1.(=0°P-1) _ p°-1 _1-p"
—2-1 -’ =1 1+ p?
Aula 6
6.01) 1¢ 2¢ 39 4o 5@ 6.05)5.6 =30
G . .90=72
G<G p< 6.06)80 . 90 = 7200
P< EB 6.07)8.7 =56
G<P .07)8.7 =
G G 6.08)10.12 .5 = 600
G<P
P<G<P<G .
P P 6.09) a) letra n®
P 3 - 4=12
NUmero de maneiras: 11 b n° n°
4.3=12
6.02) a) motorista cobrador
T T
1 . 4 =4 6.]0)xeA A—y
b) Para cada motorista, hd 4 cobradores. Logo, po- 8 - 7 =56
dem ser formadas 4 duplas.
x—B B-oy
c — — 12 . 8 =96
3.4=12 Total: 56 + 96 = 152
6.03)6 .8 = 48 6.11)D
A—-B B—>C C—>B B->A
.04)8.5=4
6.04)8.5 =40 3 - 4 - 3 - 2 =72
B Matematica E [P B
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6.12)a) _ _ _ 08. Correto.
5.5.5=125 S_UI%C—O Nde&
b 1 1 3 5 . 4
5-4-3=60
6210 P S Q R
6.13)221____ 4-3-2-2=48
10-10-10 - 10 = 10000 b P S
4-1-3-3=36
6.14) urna A urna B
t t 6.22)C, C, C,
100 . 50 = 5000 p p
2 T3
P, <
urna B urna A P,— P,
t t P,— P
50 . 100 = 5000 p,< * | 6 maneiras
P,— P
Total: 10000 P3 P‘
1 2
6.15) pessoa A pessoa B P3<P p
T T 2 !
5 : 4 =20
6.16)D 6.23) Mi My My M, M,
Verde, amarelo, x, y, z 3.3.3.3 =35=9243

S_ul Sudeste Centro-Oeste Nordeste Norte
2. 4 . 3 . 2 . 1 =48

6.19) Calca | Paletd
1 24
2 12
3 8
4 6
6 4
8 3
12 2
24 1

NUmero minimo: 4 + 6 = 10

6.20) 11
01. Correto. Por exemplo, com as cores azul, bran-
co e cinza:

Sul Sde C— O Nde Nte

02. Correto.
Sul Sde C—-O Nde Nte

04. Incorreto.
Sul Sde C—-O Nde Nte

t 7 pedras

Sy r 6 pedras

2 ——4 5 pedras

3 5 r 4 pedras

4——5 }3 pedras

5 <2 }2 pedras

6 ——6 } 1 pedra

Total: 7+ 6+5+4+3+2+1=28
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6.26)D

Exemplos:

olz z z z
—
z

Trajetéria OA: NNNNLNLNLN
Trajetéria OB: LNLNLNLNLN
Total de trajetéria:

26-26-26-10-10-10-10 =175760000

Aula 7
7.01)a) 101 210.9. 81 _ 99
8! 81
b) 26! _26.25.24. 231 15400
23! .
0 n! =n.M=n
=7 (-1
d) ( —2)1=(n—2).Mﬁ=n_2
(n—3)! Mﬁ
e) (n+1)!=(n+1)n,M_n+n
n-0 T o
7.02) N+ +nl_ (n+1). pf + pf
M+2)!  (n+2).(n+1). pf
_ n+1+1  _ n+7 o
M+2).(0+1) [+ .(0+1)  n+]
7.03)A
(n—6)l =720
(n—6)l =6l
n-6=6
n=12

B Matematica E
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7.04)C
2<nl <24
2l < nl < 4l
2<n<4
n=3

7.05)(x)2+5.x1-6=0
Com x! =y, temos:
y2+5y-6=0
'=-6
y' =1

xl =1

x=0oux=1

x| = —6 (Néo existel)

S={0,1}

7.06) (x + 1) = x! + éx = (x])

(x + ) )(f 6x
x! )(f x!

(x+1).)(f_]+6x

x|

x+ 1=+ 0%
x|
x . xl = 6x
x.xl—6x=0
x.xI-6)=0
x=0
ou
I-6=0
xl =6
x=3
Soma: 0 +
Produto: O .

7.07) A

7.08) _nl_ ,__ (20
2(2n - 2)!

). o

).(2n=1). 20=7)!

M

- A+ 25=2n%-
0=n?2-25
n'=5;n"=-5
S = {5}

ZM!
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Soma: / + 8 = 15 -3
5 5 5
7.10) (n+1tnl _ g,
(n=1)

e+ DA _ g
o

7.13)E
[(m+2)=(m+ 1)]] ml
=[m+2).mMm+ 1)) -(m+ T1)].ml!
=[(m+ 1) (m+2-T1)]ml
=m+ N M+1).m!

(m+ 1) (m + 1)!

[(m + 1)I]?

7.14)E
(n+1)!=n!
(n—1)!+n

_+N).n.n=-N-nn-1)!
m=YN+n.(n=T1)!

_ M[(n+1).n—n] _

N+ A-A _ n

n+1 n+1

(T [1+n]

7.15) 1

(n—=1!

_n.n=-NY-=(n=-1!

» » »

1 _nl=(n=1)!

nl (n=Tln!

_ -1 _n-1

(n=1In!

(h+ N —nl _

Mn' n!

(n+Tn!—nl

nln+1)!

nl(n+1)!

_ J7(.f[n+'|—'|]= n

Al (n+ 1)

7.17)C

n|n—1

a =

(n+1)!

i)

(n+ 1)

o ol

a =n-1
=1984 -1 = 1983

1984

7.18)A

7.19)C

2.4.6.8.10....(2n)

=1.2.2.2.3.2.4.2.5.2.....
=(1.2.3.4.5.....

= nl

VA

8.01)a) A, , =

b) A

10,4

c) A

20,1

(n.?2)
n (2.2.2.....2

| S ——
nvezes

Aula 7

6! _6.5.4.30 _190

(6-3)!

100 _10.9.8.7.41 _
(10—4) s

201 _20.191_9g
(20 - 1) 191

120 _12.11. 3087 _q39
Jot

(12 -2)!

5040

Matematica E TN




8.03)A_, = 30m
ml —30 m
(m— 3)!
Jﬁ'(m_])(m_Q)M::;oyﬁ
=

m?2—-2m-m + 2 = 30
m?2-3m-28=0

m =7
m>=<4
S={7}

8.04)a) A, = %1:5-4-3@20

A= 51-5.4.3.21_4
2!

A, =2=514.3.2.1=120
1l

dA.. =2=120
0!

8.05){0, 1, ..., 9}

Total: 18

8.08){1,2,3, ..., 9}

TT 7
5-8-7 =280

BT Matematica E

. Gabarito

8.09)C
{0,1,2,..., 9}
T T T
9-.9.8=0648
8.10)A

{OI ]I 2IXI 4[ 5/ 6[ 7IXI 9}
Maior do que 64000

6

I I N
4.-6-5-4=480

7

7T 7T 7T 7T
7-6-5-4=840

9

7T 1T T 7T
7-6-5-4=840

Total: 2160

8.11)D
{1,2,3,4,5, 6}

Menores que 30000

& 313l £.30
C,,+ C,, =30
b)C,p = A =1
) 4,0 O|/4/(
41 _ 4.3
C4,1=—:—)3/f:4
TETRTE

4 _4.3. 21 _
C4,2=—_ 3 2{_6
2121 21

c - A _43_,

T TRV T
c, =4
“ 4100

CotC,+C,,+C,,+C,, =16
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M 2 |
n+ M- =10
2
2n+n*-n_20
z Z
n+n-20=0
n'=4
.
S = {4}
b n! =10
(n=Nn=(n=1)]
n.M:]O
(T
n=10
S = {10}
8.16) nl " nl —_ (h+1
5(n=5)1 6l (n-6)l 6!(n->5)
yff (n+1) A
Mﬂ 6,54M 6/5’fn— M
[ n+1 6+n-5_ n+1

"5 6 6(n.5 = 6l=5) 6[p=75)
1+n=T1T+n

Concluséo: A igualdade é vélida para qualquer valor de n >
6.

a) Verdadeira.

b) Verdadeira.

c) Verdadeira.

8.17)E
2C, ,-C ,=0
2. Al __ A
41 -4)! 3 - 3)!
7 _ 1
24 . [ 6.(n-3). n—T
1_ 1
12 6n-3 = Bn-3) =12

n-3=2=n=>5

8.18)A
2A ,=4IC
X —4.3.7. A
(x —4)! (x = 5)[x = (x = 5)]!

» » » »

1
(x —4) (x !

_ 12
(x—5JI 5!
12(x — 4) = 51

12x-—4) =120 =x-4 =10 =x= 14

8.19)a) ABCD BACD CABD DABC
ABDC BADC CADB DACB
ACBD BCAD CBAD DBAC
ACDB BCDA CBDA DBCA
ADBC BDAC CDAB DCAB
ADCB BDCA CDBA DCBA

b) ABCD
c) 24 vezes

8.20)a)C,, = 6! =1

610!
b)C,. = 6 =651 —¢
CTA TR T
0C,, =6 =654 _5
' 4121 /ﬂ2|
dc . = 6 -8.5430 _ 9
“° 3131 4.3
|
L Y
8.21)C,, = 4|2|: MA‘ =15
' 121 {21

8.22) A, K, C,D,E,F

SL_5.4.30 g
3121 3121

8.23) {M,, M, M;, M, M, P, P,, ..., P .}
a) C

53

15,10

_ 15l =J%.J;4.13.J/‘2(.11.J/6T _
1015! 0. 8.A.8.2.4

= 3003

15!
b) Cys5 = g0 = 3003

51 15l
c) C5,1 : C15,9= mm =

:5./14.};{5.);(.13.%.11.}56.%:
1.41 INB.BABL

= 5.5005 = 25025
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d) Com ou sem matemdtico:
Com 3 mulheres:

_ 20! _
C = —_ — —
210~ 30101 C,,.C,=35.15=525
) ) Com no maximo 3 mulheres:
- 20.19.18.17.06.15. 413 .37.11.101 _ 6 + 105 + 420 + 525 = 1056
V. 9.8.7. 6.8.4.3.2.1.101
z 8.25) Verdadeira.
= 184756 3
Sem matemdtico: c, .= 20" _20.19. DA 1140
20,3
C,5.0 = 3003 izt 27
Pelo menos um matemdtico:
184756 — 3003 = 181753
8.24)M, M,, ... M, H ,H, ..., H,
a) 3M e 2H .
_ 71 _ 6! F G H |
C7,3'C62_ —3|4| ﬁ
Y Y a) ponto emr pontoems
T T
_7.8.5.4 6.5 4 5 - 4 =20
LA 2141 b)C,,-C,,-C,;,=84-10-4=70
— 35 15 = 525 c) 2 vértices sobre r e 2 vértices sobre s:
b) Com nenhuma mulher: Csz-Cyp=10.6=160
C,.=6
63 8.27)D

Com 1 mulher: Cyy—Cy3—Cs,=56-1-10=145
C,, .C,,=7.15=105

71

8.28)B

Com 2 mulheres: 3 4
C,,.C,,=21.20=420 c - 101_10.9.8.71 _ 190
Za

7,2
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